Решение рациональных уравнений

Что такое рациональные уравнения?

В начале 8 класса на уроках алгебры начинается всестороннее изучение рациональных выражений. А вскоре, естественно, начинают встречаться уравнения, содержащие рациональные выражения в своих записях. Такие уравнения назвали рациональными. Сформулируем озвученную информацию в виде определения рациональных уравнений.

Определение.

Рациональные уравнения - это уравнения, обе части которого являются рациональными выражениями.

Иногда встречается определение в немного другой формулировке:

Определение.

Рациональными уравнениями называют уравнения, в левой части которого находится рациональное выражение, а в правой – нуль.

Здесь стоит заметить, что по сути оба приведенных определения эквивалентны, так как для любых рациональных выражений P и Q уравнения P=Q и P−Q=0 являются равносильными уравнениями.

Отталкиваясь от озвученных определений, приведем несколько примеров рациональных уравнений. Например, x=1, 2·x−12·x2·y·z3=0, ,  - это все рациональные уравнения.

Из показанных примеров видно, что рациональные уравнения, как, впрочем, и уравнения других видов, могут быть как с одной переменной, так и с двумя, тремя и т.д. переменными. В следующих пунктах мы будем говорить о решении рациональных уравнений с одной переменной. Решение уравнений с двумя переменными и их большим числом заслуживают отдельного внимания.

Помимо деления рациональных уравнений по количеству неизвестных переменных, их еще разделяют на целые и дробные. Дадим соответствующие определения.

Определение.

Рациональное уравнение называют целым, если и левая, и правая его части являются целыми рациональными выражениями.

Определение.

Если хотя бы одна из частей рационального уравнения является дробным выражением, то такое уравнение называется дробно рациональным (или дробным рациональным).

Понятно, что целые уравнения не содержат деления на переменную, напротив, дробные рациональные уравнения обязательно содержат деление на переменную (или переменную в знаменателе). Так 3·x+2=0 и (x+y)·(3·x2−1)+x=−y+0,5 – это целые рациональные уравнения, обе их части являются целыми выражениями. А  и x:(5·x3+y2)=3:(x−1):5 – примеры дробных рациональных уравнений.

Завершая этот пункт, обратим внимание на то, что известные к этому моменту линейные уравнения и квадратные уравнения являются целыми рациональными уравнениями.
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